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EXAMENUL DE BACALAUREAT – 2007 
Proba scris� la MATEMATIC   

PROBA D 
                                   Varianta ….078 
Profilul: Filiera Teoretic �: sp.: matematic�-informatic�, Filiera Voca�ional�, profil Militar, Specializarea: specializarea matematic�-informatic� 
♦ Toate subiectele sunt obligatorii. Se acord� 10 puncte din oficiu. Timpul efectiv de lucru este de 3 ore.  

 La toate subiectele se cer rezolvri cu solu ii complete 
 SUBIECTUL I ( 20p ) 

(4p) a) S  se calculeze produsul scalar al vectorilor jiv
��

� +=  i jiw
��

�

32 −=  

(4p) b) S  se calculeze distana  de la punctul ( )6,4,2D    la planul  06 =−++ zyx  . 

(4p) c) S  se determine ecuaia tangentei la hiperbola  13 22 =− yx   dus  prin punctul ( )1,2P  . 
(4p) d) S  se arate c   punctele  ( )0,2,1L , ( )0,3,2M  i ( )0,4,3N   sunt coliniare. 
(2p) e) S  se calculeze volumul tetraedrului cu vârfurile în punctele ( )2,3,1A ,  ( )1,2,3B ,  

     ( )3,1,2C   i    ( )6,4,2D  . 
(2p) f) S  se determine R∈ba, , astfel încât punctele ( )1,1E  i  ( )3,2F  s  aparin  

      dreptei  0=++ bayx . 
 

 SUBIECTUL II ( 30p ) 

 1.  

(3p) 

a)  S  se calculeze determinantul 

987

654

321

. 

(3p) b) S  se calculeze probabilitatea ca un element 5Z∈x̂  s  verifice relaia  1̂ˆ 2 =x . 

(3p) 
c) S  se calculeze produsul matricelor 









20

01
  �i  









02

10
. 

(3p) 
d) S  se determine rangul matricei 









22

22
 . 

(3p) e) S  se calculeze    
10

01

10








. 

 2. Se consider func ia RR →:f ,   ( ) ( )1ln 2 ++= xexf x . 
 

(3p) a) S  se calculeze    ( )xf ′′ ,   R∈x . 

(3p) b) S  se calculeze   ( )∫ ′
1

0

dxxf . 

(3p) c) S  se arate c func ia  f  este strict cresctoare pe intervalul [ )∞,0 . 

(3p) d) S  se calculeze    
( ) ( )

1

1
lim

1 −
−

→ x

fxf
x

. 

(3p) e) S  se calculeze    ∫ +

1

0
3

2

43
dx

x

x
. 
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 SUBIECTUL III ( 20p ) 

 Se consider num rul complex  biaz += ,  cu  R∈ba,   i  not m  biaz −= . 

(4p) a) S  se calculeze  zz+ . 

(4p) b) S  se calculeze  zz ⋅ . 

(4p) c) S  se verifice c  02 222 =++− baazz . 

(2p) d) S  se determine  R∈dc, ,  tiind c  num rul complex  ix 43+=   verific  

ecuaia 02 =++ dcxx . 

(2p) e) Utilizând metoda induciei matematice, s se arate c  N∈∀n , 2≥n , exist  

R∈nn ba , , astfel încât  nn
n bzaz +⋅= . 

(2p) f) S  se arate c pentru C∈∀w   i  N∈∀n , 2≥n , exist  polinomul cu 

coeficieni reali qpXXf n ++= , cu proprietatea c ( ) 0=wf . 

(2p) g) S  se arate c  num rul complex  ix 43+=   nu poate fi  rd cin  pentru nici un 

polinom [ ]Xg R∈ , de forma   rXg += 2007 . 

  
 SUBIECTUL IV ( 20p ) 
  

 
Se consider funcia ( ) R→∞,0:f , ( ) xxf 2=  i irurile ( ) 1≥nna , ( ) 1≥nnb  i ( ) 1≥nnc ,   

n
an

1
...

2

1

1

1 +++= ,   ( )nfab nn −= ,   ( )1+−= nfac nn ,  N∈∀n ,  1≥n . 

  

(4p) a) S  se calculeze ( )xf ′ , ( )∞∈ ,0x . 

(4p) b) S  se arate c func ia  f ′   este strict descresctoare pe intervalul ( )∞,0 . 

(2p) c) Utilizând teorema lui Lagrange, s  se arate c 0>∀k ,  exist  ( )1, +∈ kkc , 

astfel încât  ( ) ( )
c

kfkf
1

1 =−+ . 

(2p) d) S  se arate c 
k

kk
k

1
212

1

1 <−+<
+

,  ( )∞∈∀ ,0k . 

(2p) e) S  se arate c irul  ( ) 1≥nnb   este strict descresctor iar irul ( ) 1≥nnc   este strict 

cresc tor. 

(2p) f) S  se arate c irurile  ( ) 1≥nnb   i  ( ) 1≥nnc    sunt convergente. 

(2p) g) S  se calculeze   n
n

a
∞→

lim . 

(2p) h) S  se calculeze  
nnnnn

1

2

1
...

2

1

1

1
lim ⋅







 ++
+

+
+∞→

. 

 

 

            

 


